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 微积分 A(1)第四次习题课参考答案（第九周） 
一、中值定理 

1.在  1,0 上， 1)(0  xf ， )(xf 可微，且 1)(  xf . 

证明:在  1,0 存在唯一的 使  )(f 。 

2．设函数 )(),( xgxf 在 ],[ ba 上连续，在 ),( ba 内具有二阶导数切存在相等的最大值， 

   且 )()(),()( bgbfagaf  ，证明：存在 ),( ba ，使得 )()(  gf  。 

    

3. 设 )(xf 在 ],[ ba 上 连 续 ， 且 1)()(  bfaf ， 求 证 存 在 ),(, ba ， 使 得 

1)]()([   ffe 。 

4. 已知 bae  ，求证： ab ba  。 

 

二、L’Hospital 法则 
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7.设 )(xf 在 0x 某邻域内可导，且 2)0(,1)0(  ff ，求极限 
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三、导数应用 

8.证明：当 )1,0(x 时， 22 )1(ln)1( xxx   

9.求函数 3
2

)1()1()( 3  xxxf 的极值及单调区间。 

10.证明对任意 )2,0(x ，成立不等式 32ln4 2  xxxx  

11. 证明：方程 11   xxx nn  （ 1n ）在 )1,0( 内必有唯一实根 nx ，并求 nn
x


lim 。 

 

四、泰勒公式 

12.设 )(xf 在 ]1,0[ 二阶可导， )1()0( ff  ，且 2)(  xf ，求证： ]1,0[,1)(  xxf 。 
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13.设函数 ( )y f x 在[ , ]a b 上一阶可导，在 ( , )a b 上二阶可导，且 ( ) ( ) 0f a f b   ， 

证明： ( , )a b  ，使得 2
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14. 设函数 ( )y f x 在[0,1]上二阶可导，且 (0) (1) 0f f  ，且
[0,1]

min ( ) 1
x

f x


  ，求证：

(0,1)  ，使得 ( ) 8f   . 

15.（1） xxy sin2 的 100 阶导数，（2） )32ln()( xxf  的 10 阶导数 

16. 设 0)(6sinlim 30
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