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謱謮謶 将下列公式写成波兰式和逆波兰式。

謨謱謩 P → Q ∨R ∨ S

謨謲謩 P ∧ ¬R ↔ P ∨Q

謨謳謩 ¬¬P ∨ 謨W ∧R謩 ∨ ¬Q

解 謨謱謩 波兰式 → P ∨ ∨QRS ，逆波兰式 PQR ∨ S∨ →。
謨謲謩 波兰式 ↔ ∧P¬R ∨ PQ ，逆波兰式 PR¬ ∧ PQ∨ ↔。
謨謳謩 波兰式 ∨ ∨ ¬¬P ∧WR¬Q ，逆波兰式 P¬¬WR ∧ ∨Q¬∨。

謲謮謱 证明下列等值公式。

謨謱謩 P → 謨Q ∧R謩 謽 謨P → Q謩 ∧ 謨P → R謩

謨謳謩 謨謨P → ¬Q謩 → 謨Q → ¬P 謩謩 ∧R 謽 R

謨謵謩 P → 謨Q → R謩 謽 謨P ∧Q謩 → R

证 謨謱謩

P → 謨Q ∧R謩 謽 ¬P ∨ 謨Q ∧R謩

謽 謨¬P ∨Q謩 ∧ 謨¬P ∨R謩

謽 謨P → Q謩 ∧ 謨P → R謩

謨謳謩

謨謨P → ¬Q謩 → 謨Q → ¬P 謩謩 ∧R 謽 謨謨¬P ∨ ¬Q謩 → 謨¬Q ∨ ¬P 謩謩 ∧R

謽 R

謨謵謩

P → 謨Q → R謩 謽 P → 謨¬Q ∨R謩

謽 ¬P ∨ 謨¬Q ∨R謩

謽 謨¬P ∨ ¬Q謩 ∨R

謽 ¬謨P ∧Q謩 ∨R

謽 謨P ∧Q謩 → R

謲謮謲 由下列真值表，分别从譔和譆来列写出A,B和C的表达式，并分别以符号mi和Mi表示。
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謲

P Q A B C
譆 譆 譔 譔 譔
譆 譔 譔 譆 譆
譔 譆 譔 譆 譆
譔 譔 譆 譔 譆

解

A 謽 謨¬P ∧ ¬Q謩 ∨ 謨¬P ∧Q謩 ∨ 謨P ∧ ¬Q謩
謽 m0 ∨m1 ∨m2

謽 謨¬Q ∨ ¬P 謩

謽 M0

B 謽 謨¬P ∧ ¬Q謩 ∨ 謨P ∧Q謩
謽 m0 ∨m3

謽 謨P ∨ ¬Q謩 ∧ 謨¬P ∨Q謩

謽 M1 ∧M2

C 謽 謨¬P ∧ ¬Q謩
謽 m0

謽 謨P ∨ ¬Q謩 ∧ 謨¬P ∨Q謩 ∧ 謨¬P ∨ ¬Q謩

謽 M0 ∧M1 ∧M2

謲謮謳 用↑和↓分别表示出¬,∧,∨,→和↔。

解 謨謱謩 用↑

¬P 謽 ¬謨P ∧ P 謩

謽 P ↑ P

P ∧Q 謽 ¬謨¬謨P ∧Q謩謩

謽 ¬謨P ↑ Q謩

謽 謨P ↑ Q謩 ↑ 謨P ↑ Q謩

P ∨Q 謽 ¬謨¬P ∧ ¬Q謩

謽 ¬P ↑ ¬Q
謽 謨P ↑ P 謩 ↑ 謨Q ↑ Q謩

P → Q 謽 ¬P ∨Q

謽 謨¬P ↑ ¬P 謩 ↑ 謨Q ↑ Q謩

謽 P ↑ 謨Q ↑ Q謩

P ↔ Q 謽 謨P ∧Q謩 ∨ 謨¬P ∧ ¬Q謩

謽 ¬¬謨謨P ∧Q謩 ∨ 謨¬P ∧ ¬Q謩謩

謽 ¬謨¬謨P ∧Q謩 ∨ ¬謨¬P ∧ ¬Q謩謩

謽 ¬謨P ↑ Q謩 ∧ 謨¬P ↑ Q謩

謽 謨P ↑ Q謩 ↑ 謨¬P ↑ ¬Q謩

謽 謨P ↑ Q謩 ↑ 謨謨P ↑ P 謩 ↑ 謨Q ↑ Q謩謩
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謳

謨謲謩 用↓

¬P 謽 ¬謨P ∨ P 謩

謽 P ↓ P

P ∧Q 謽 ¬謨¬P ∨ ¬Q謩

謽 ¬P ↓ ¬Q
謽 謨P ↓ P 謩 ↓ 謨Q ↓ Q謩

P ∨Q 謽 ¬¬謨P ∨Q謩

謽 ¬謨P ↓ Q謩

謽 謨P ↓ Q謩 ↓ 謨P ↓ Q謩

P → Q 謽 ¬P ∨Q

謽 謨¬P ↓ Q謩 ↓ 謨¬P ↓ Q謩

謽謽 謨謨P ↓ P 謩 ↓ Q謩 ↓ 謨謨P ↓ P 謩 ↓ Q謩

P ↔ Q 謽 謨P ∧Q謩 ∨ 謨¬P ∧ ¬Q謩

謽 謨¬謨¬P ∨ ¬Q謩 ∨ 謨¬謨P ∨Q謩謩

謽 謨¬P ↓ ¬Q謩 ∨ 謨P ↓ Q謩

謽 ¬¬謨謨¬P ↓ Q謩 ∨ 謨P ↓ Q謩謩

謽 ¬謨謨¬P ↓ ¬Q謩 ↓ 謨P ↓ Q謩謩

謽 ¬謨謨謨P ↓ P 謩 ↓ 謨Q ↓ Q謩謩 ↓ 謨P ↓ Q謩謩

謽 謨謨謨P ↓ P 謩 ↓ 謨Q ↓ Q謩謩 ↓ 謨P ↓ Q謩謩 ↓ 謨謨謨P ↓ P 謩 ↓ 謨Q ↓ Q謩謩 ↓ 謨P ↓ Q謩謩

謲謮謴 证明

謨謱謩 A → B与B∗ → A∗同永真、同可满足。

謨謲謩 A ↔ B与A∗ ↔ B∗同永真、同可满足。

证 謨謱謩
A → B 謽 ¬B → ¬A 謽 B∗− → A∗−

而B∗− → A∗−与B∗ → A∗同永真、同可满足。

∴A → B与B∗ → A∗同永真、同可满足。

謨謲謩

A ↔ B 謽 ¬¬謨A ↔ B謩

謽 ¬謨A ↔ ¬B謩

謽 謨¬A謩 ↔ 謨¬B謩

謽 謨A∗−謩 ↔ 謨B∗−謩

而謨A∗−謩 ↔ 謨B∗−謩与A∗ ↔ B∗同永真、同可满足。

∴A ↔ B与A∗ ↔ B∗同永真、同可满足。
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