微II模拟试题解答

1、 填空与判断题（每题3分，共30分）：填空题：将答案写在相应的横线上；判断题：在你认为正确的论述后面括号内画“√”、错误的画“
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7． 发散的交错级数，其同项必不趋于0. [
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10． 数列
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2、 解答证明题（共70分）：应写出文字说明、演算步骤或证明过程。

1．（12分）求下列幂级数的收敛半径及收敛域.

（1）
[image: image32.wmf]2

1

1

(1)

nn

n

x

n

¥

-

=

+

å

；（2）
[image: image33.wmf]1

1

ln(1)

n

n

n

x

n

¥

-

=

+

å

.

(1)解：因为
[image: image34.wmf]2

11

lim(1)

n

n

n

ne

-

®¥

+=

，所以收敛半径是
[image: image35.wmf]e

.当
[image: image36.wmf]xe

=

时，级数为
[image: image37.wmf]1

1

[(1)]

nn

n

e

n

¥

-

=

+

å

.因为
[image: image38.wmf]1

(1)1(1,2,)

n

en

n

-

+>=

L

所以级数的同项不趋于零，从而级数在
[image: image39.wmf]xe

=

点发散；同理在
[image: image40.wmf]xe

=-

处，级数发散.所以收敛域是
[image: image41.wmf](,)

ee

-

.

(2) 解：由比值法可求得收敛半径为1。当
[image: image42.wmf]1

x

=

时，相应级数的敛散性可以用积分判别法判别。

由于
[image: image43.wmf]ln(1)

(),1

x

fxx

x

+

=³

是非负递减的，且
[image: image44.wmf]1

ln(1)

x

dx

x

¥

+

ò

发散，因此
[image: image45.wmf]1

ln(1)

n

n

n

¥

=

+

å

发散。

（法二）比较法：由于
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2．（7分）将函数
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解法二：令
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3. (16分) （1）求幂级数
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解：用根式法可求得其收敛半径是
[image: image62.wmf]2

.当
[image: image63.wmf]2

±

=

x

时，原级数发散，故收敛域是
[image: image64.wmf])

2

,

2

(

-

. 


[image: image65.wmf]'

1

0

2

2

'

2

2

0

1

2

2

1

)

2

1

2

(

)

)

2

1

2

(

(

2

1

2

)

(

å

ò

ò

å

å

¥

=

-

-

¥

=

-

¥

=

-

=

-

=

-

=

n

x

n

n

n

x

n

n

n

n

n

dt

t

n

dt

t

n

x

n

x

S



[image: image66.wmf]'

1

2

'

1

1

2

)

)

2

(

1

(

)

2

(

n

n

n

n

n

x

x

x

å

å

¥

=

¥

=

-

=

=

=
[image: image67.wmf]2

2

2

'

2

)

2

(

2

)

2

(

x

x

x

x

-

+

=

-

  （
[image: image68.wmf])

2

,

2

(

-

Î

x

）.

（2）求
[image: image69.wmf]41

0

(1)

41

n

n

n

x

n

¥

+

=

-

+

å

的和。

解： 考查幂级数
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综上，此幂级数的收敛域为[-1,1].
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5.(9分) 证明：
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