2010级多元微积分期末考试题（A卷）参考解答及注记
一．填空题（每空3分，共15空）（请将答案直接填写在横线上！）
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    注：可直接在积分号下求极限。

2. 交换累次积分次序
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3. 设
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平面上以原点为圆心的闭单位圆盘，则二重积分
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注：根据积分区域和被积函数的对称性可知积分值为零。
4. 由六个平面
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的所围立体体积        
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注：易知所求体积为 
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。易算得Jacobi行列式
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5. 设曲线
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7. 积分
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注：由对称性可以看出 
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 EMBED Equation.3  [image: image41.wmf]=

òò

S

yzdS
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8. 柱面
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    注：比较简单的解法是利用第一型曲线积分来求这部分柱面的面积：
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9. 设
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的外侧，则第二类曲面积分
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注：由于圆柱面
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根据函数
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10. 
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注：典型错误：
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11. 方程组 
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的通解为  
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注1：典型错误：（i）将指数函数
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（未扣分）。
注2：通解也可写成复数形式：
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12. 设
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注：典型错误：丢掉常数
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13. 设
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注：我们证明过结论：对于常系数线性齐次常微分方程 
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二．计算题
1. （8分）设L为椭圆
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解：   将被积函数 
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2. （10分） 求积分
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解：下半球面
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注1：由于在单位球面上，故积分表达式中的分母为1.

注2：有些同学认为根据对称性得 
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解答完毕。 
3. （10分）计算积分
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  解： 
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解答完毕。
4. （12分）设
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解：由于右半平面（
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证明：注意这道题实际上是课本第225页上的题11的平面情形。
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      即结论（1）成立。

证（2）：实际上在结论（1）的证明过程中，我们已经证明
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