2010杨晓京（2008或2009的原题）
1.(a)设f=u(x,y)+iv(x,y)处处解析，写出f的Cauchy-Riemann条件
     并用u,v的n阶导给出f(n)z的表达式
  (b)f=u+iv处处解析，证明u满足Laplace方程
2.(a)写出cos(3x+2yi)的实部，虚部
  (b)求(4i)^i的一般值(要有k)
3.环积分
  (a)求I=环积分(dz/(1+z^n),积分域为半径为3的圆
  (b)求J=环积分[(cos2z-1)/z^m]dz，积分域为半径为1的圆
4.实积分
  (a)求I=实积分(0-2pi)[dx/(1-2pcosx+p^2)],其中-1<p<1
  (b)求J=实积分(0-正无穷大)[xsin2x*dx/(x^2+a^2)]
5.(a)叙述Abel定理，及收敛半径的定义
  (b)若sigma ak*r^k收敛，sigma |ak|r^k发散，则原级数收敛半径为r
6.将|z-1|<r映射成|w-i|<R的一般形式，r>1,R>0
7.将a<Rez<b映射成 |w|<1的映射，其中a<b,a,b属于实数
8.若a,b,c,d是实数，且ad-bc>0
  证明分式线性映射w=(az+b)/(cz+d)将上半平面正向的映射成上半平面
  即把实轴正向的映射成实轴
9.求将z1=0,z2=1,z3=无穷大映射成w1=1,w2=i,w3=-1的分式线性映射
  要求w=(az+b)/(z+d)
10.求将|z|<1映射成|w|<1的分式线性映射的一般表达式
  并证明|dw|/(1- |w|^2)=|dz|/(1-|z|^2)
1:解方程:e^z=1+i  
2:求:(-8i)^(1/3),用a+bi表示
后面顺序不太清楚了
3:求证 在半径为r的半圆Cr上的线积分∫z^n dz=
1):∏*i ，n=-1

2)0， n为非零奇数

3)-(2*r^(n+1))/(n+1)
4:求f(z)=(z+e^(zi))/z^3的留数,奇点类型,并求
在半径为r的半圆Cr上 ∮f(z)dz
5:也是关于留数的,最后有个求定积分(积分范围0-无穷)∫(x-sinx)/x^3
6:求0<Im(z)<1/2在f(z)=1/z映射下的像
7书上的原题:p247第三小题

证明[编辑]
证明用到了整函数和解析函数的关系。整函数必然是解析函数，设有整函数
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，考虑它关于的解析展开：
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其中的系数

 INCLUDEPICTURE "http://upload.wikimedia.org/math/3/3/5/335c2b8edc9f3f1368c622252d97eb2c.png" \* MERGEFORMATINET 
可以根据柯西积分公式求得：
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其中[image: image6.png]


是以0为圆心，半径为[image: image7.png]r > ()



的圆。依照函数[image: image8.png]


有界的条件，可以估计系数

 INCLUDEPICTURE "http://upload.wikimedia.org/math/3/3/5/335c2b8edc9f3f1368c622252d97eb2c.png" \* MERGEFORMATINET 
模长的上界：
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在以上的估计中，积分路径为[image: image11.png]
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的选择是任意的。当[image: image13.png]


趋于无穷大时，[image: image14.png]


趋于0. 因此，让[image: image15.png]


趋于无穷大，便可以推出：对所有的k ≥ 1，都有ak = 0。这说明，
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是常数函数。定理得证

